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1. U is een open deelverzameling van het complexe vlak C.

(a) Geef de definitie van: U is open in C.

(b) Geef de definitie van: U is wegsamenhangend (pathwise connected).

(c) Geef de definitie van: U is enkelvoudig samenhangend (simply connected).
(d)Is V := {z € C| |z—1| > 2} open, wegsamenhangend, enkelvoudig samen-
hangend?

2. Hoe is de convergentiestraal r van F' = } >° a,2" gedefiniéerd? Geef
machtreeksen F' met convergentiestraal r gelijk aan 0, 5, oo respectievelijk.

3. Op welke deelverzamelingen U C C is de reeks 372, n(n — 1)z" absoluut
uniform convergent? Van welke rationale functie f is 300, n(n — 1)2" de
machtreeks ontwikkeling in z = 07

z2+a2
zsinz is het imaginaire deel van ze**.

4. Bewijs dat voor a > 0 geldt [ Z882 4y — ye~¢. Hint: Voor z € R is

5. S :={n®|l n € Z, n > 0}. Produceer een holomorfe funktie F' op C z6
dat S de verzameling van zijn nulpunten is en bovendien elk nulpunt orde 1
heeft. Hint: Weierstrass producten.

6. Bewijs dat de functie f(2) := zz_z = analytisch is in een omgeving van z = 0.
Bereken expliciet de convergente machtreeks } -2 a,z" die in een omgeving
van z = 0 gelijk is aan f(z). Bereken de convergentiestraal van die conver-

gente machtreeks.

7. Geef een gebroken lineaire transformatie (fractional linear transforma-
tion) F : z — % die de reéle as (inclusief het punt co) afbeeldt op de cirkel
{z € C||z—1| = 1}. Hint: Wat is een goede keuze voor de F'(0), F'(1), F(c0)?

8. Bewijs dat de volgende reeks 3 ~°, ﬁn_s een meromorfe functie op C
definieert. Bepaal de polen en hun ordes.



